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Известно, что мультипликаторы матриц линейных ограниченных операторов, дей-
ствующих в гильбертовом пространстве H не всегда являются ограниченными опера-
торами, действующими в алгебре B(H). Самый известный пример таких мультиплика-
торов – это оператор треугольного усечения. Этот оператор представляет собой про-
изведение матрицы оператора на характеристическую функцию индексов χ∆(i, j), где
∆ = {(i, j) ∈ N|j ≤ i}. При этом верна оценка, полученная В.И. Мацаевым, для нормы
этого оператора 1

c ln(1 + n) ≤ ‖χ∆n‖ ≤ c ln(1 + n) при ∆ = {(i, j) ∈ N|j ≤ i ≤ n}. (см.
[1])

Пусть H = {H0,H1} – гильбертова пара, где H0 = l2(2−nGn), H1 = l2(2nGn) и
Gn = C для всех n ∈ Z. Обозначим B(H) алгебру ограниченных операторов, дей-
ствующих в паре H . Известно, что (см., например [2]) если оператор A ∈ B(H), то
элементы матрицы этого оператора удовлетворяют некоторым весовым условиям, точ-
нее |aij| ≤ ‖A‖B(H)2

−|i−j|. Таким образом элементы матрицы стоящие на диагоналях бу-
дут равномерно ограничены. Естественным будет рассмотрение представления алгебры
B(H) в интерполяционных пространствах между H0 и H1, например в l2(Gn), обознача-
емое (l2(Gn),ϕ) (см. [3]). При этом образ ϕ(B(H)) является подалгеброй в B(l2(Gn)).

Пусть M = (mij)∞i,j=−∞ некоторая матрица, тогда будем обозначать M ◦ A – произве-
дение Адамара-Шура, имеющее матрицу (mijaij)∞i,j=−∞ относительно оператора A.

Теорема. Если A ∈ ϕ(B(H)), то оператор χ∆(i, j) ◦ A является ограниченным опера-
тором в пространстве l2(Gn).

Это означает, что оператор χ∆(i, j) : ϕ(B(H)) −→ l2(Gn) является мультипликатором
Шура. Более того, легко показать, что если M ∈ l∞(Z2), то M ◦ A также будет муль-
типликатором Шура при A ∈ ϕ(B(H)). Таким образом, в алгебре B(l2(Gn)) возникает
естественная подалгебра ϕ(B(H)), для которой мультипликаторами Шура являются все
элементы алгебры l∞(Z2).
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