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Пусть М – гладкое почти контактное метрическое многообразие, размерности 

2𝑛 + 1, 𝒳(𝑀) – 𝐶∞-модуль гладких векторных полей на многообразии М, ℒ𝑋 – оператор 

дифференцирования Ли в направлении векторного поля Х. Зафиксируем векторное поле 

𝜉 ∈ 𝒳(𝑀). Почти контактная метрическая структура (𝜂, 𝜉, Φ, 𝑔) называется Ф-

инвариантной структурой [1], если ℒ𝜉(Φ)(𝑋) = 0, 𝑋 ∈ 𝒳(𝑀). 

Ф-инвариантность почти контактной метрической структуры равносильно 

выполнению тождества [1]: ∇𝜉(Φ)𝑋 = ∇Φ𝑋𝜉 − Φ(∇𝑋𝜉); ∀𝑋 ∈ 𝑋(𝑀). 

Определение 1 [2]. Почти контактная метрическая структура, характеризуемая 

тождеством: ∇𝑋(Φ)𝑌 = 𝜉∇𝑌(𝜂)Φ𝑋 + 𝜂(𝑌)∇Φ𝑋𝜉;  𝑋, 𝑌 ∈ 𝑋(𝑀) называется 𝑪10-

структурой. Почти контактное метрическое многообразие, снабженное 𝐶10-структурой 

называется 𝑪10-многообразием. 

Теорема 1. Ф-инвариантность 𝐶10-структурой равносильно выполнению 

тождества ∇𝑋𝜉 = 0; ∀𝑋 ∈ 𝑋(𝑀), т.е. 𝐹(𝑋) = 0, ∀𝑋 ∈ 𝒳(𝑀). 

Теорема 2. Ф-инвариантное 𝐶10-многообразие локально эквивалентно 

произведению келерова многообразия на вещественную прямую. Если многообразие 

односвязно, то указанные локальные эквивалентности можно выбрать глобальными. 

Почти контактная метрическая структура называется -инвариантной [1], если: 

ℒξ(𝜂)𝑋 = 0; ∀𝑋 ∈ 𝒳(𝑀). Почти контактная метрическая структура является -

инвариантной тогда и только тогда, когда [2]: ∇𝜉(𝜂)𝑋 = 0, ∀𝑋 ∈ 𝒳(𝑀). 

Также заметим, что -инвариантность почти контактной метрической структуры 

равносильно выполнению тождества [1]: ∇𝜉𝜉 = 0. 

Теорема 3. 𝐶10-структура является -инвариантной. 
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