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При оценке остатков в проблеме шара и задаче о среднем значении числа классов 
дивизоров  мнимых   квадратичных  полей  возникает  вопрос  об  оценках 
тригонометрических сумм  S  типа
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Наилучшая оценка таких сумм была получена И.М. Виноградовым в работе [1]. 

Она имела вид
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Это  неравенство  даёт  возможность  оценить  остаточный  член  R(a)  в  проблеме 

шара как
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Нами предложен метод, позволяющий получить оценку 
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Это соответствует новой оценке остаточного члена R(a) в проблеме шара вида
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