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Следуя Т. Като [1. C. 520] можно рассмотреть обобщенную спектральную задачу 
SuAu λ= , где А и S линейные операторы в гильбертовом пространстве L2(-1,1). Если 

оператор S определить равенством  )())(( xfxSf −= для всех функций )1,1()( 2 −∈ Lxf , 
то получим следующую спектральную задачу )( xuAu −= λ . В случае когда

                                                               А =
dx
d

, 

 получим дифференциальное уравнение первого порядка с отклоняющимся аргументом 
         
                                            )(xu′ = λ u(-х),   11 <<− x .
Или что то же самое 
                                           )( xu −′ = λ u(х),         11 <<− x ,
 поскольку S2=I. 

Рассмотрим следующую спектральную задачу:
                            )()( xuxu −=′ λ ,   11 <<− x ;             (1)
                            )1()1( uu α=− , (2)

где     λ – спектральный параметр,  α – произвольное комплексное число.
Основные результаты настоящей заметки сформулируем в виде следующих трех 

теорем.
Теорема 1 (критерий вольтерровости).  Любая корректная краевая задача вида 

(1), (2) вольтеррова тогда и только тогда, когда 12 −=α .
Заметим, что спектральная задача (1), (2) корректна при 1≠α .

Теорема 2 (критерий  самосопряженности).  Любая  корректная  краевая  задача 
вида (1), (2) самосопряженна тогда и только тогда, когда α – действительное число.

Теорема  3. При  12 −≠α  система  собственных  и  присоединенных  функций 
спектральной задачи (1), (2) образует базис Рисса.

Из этих теорем вытекает следующее важное следствие.

Следствие. Спектральная  задача  (1),  (2)  либо  вольтеррова,  либо  система 
собственных и присоединенных функций этой задачи образует базис Рисса.
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