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Ряд теорем о неподвижных точках, доказанных в [1], предполагают односторон-
ние ограничения на нелинейность, сформулированные в терминах скалярных произве-
дений или использующие неравенства в пространствах функций с естественной упоря-
доченностью. Авторами предлагается объединить оба вида односторонних оценок на 
основе подхода, имеющего конусную природу.  

Рассмотрим банахово пространство E  и некоторое полуупорядоченное конусом 
K  пространство F . Обозначим через Fθ  ноль пространства F .  Пусть оператор 

:A E E→  задан и вполне непрерывен в ограниченной области EΩ ⊂ , содержащей 
Eθ , и на границе ∂Ω . Предположим, что существуют отображения 1 :T E F→  и 

2 : ( )T R A F→ , где ( )R A − область значений оператора A . 
Теорема 1. Пусть для всех x∈∂Ω  выполнено неравенство  

2 1( ) ( )T Ax T x≤  
и операторы 1 2,  T T  при ,  0,  Ax x xλ λ= > ∈∂Ω  удовлетворяют условиям 

2 1 1( ) ( );   ( ) FT Ax T x T xλ θ≥ > . 
Тогда оператор A  имеет в Ω  по крайней мере одну неподвижную точку. 

Теорема 2. Пусть A − линейный вполне непрерывный, а f − ограниченный непре-
рывный операторы в E . Пусть для x E∈  операторы 1 2 3,  ,  T T T , действующие из E  в 
F , удовлетворяют следующим условиям: 

1( ) FT x θ>  при Ex θ≠ ; 

3 1( ) ( )T fAx T xλ≥  при  и 0;fAx xλ λ= >  

2 1( ) ( )T Ax T xμ≤  для некоторых 0μ ≥ . 
Пусть inf ( )Aμ μ= , где μ  удовлетворяет предыдущему условию. Пусть, наконец, 

3 2( ) ( )  при 0 ( ) 1,  FT fx qT x b q A bμ θ≤ + ≤ < ≥  и из условия  1( ) ,  FT x a a θ≤ ≥  для некото-
рого 0R >  вытекает неравенство x R≤ . Тогда оператор Гаммерштейна B Af=  имеет 
в E  по крайней мере одну неподвижную точку. 
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